
Zadaci za ve�ba�e, Algebra 1 2LR, nede	a peta

Zadaci 1-3 su laki, a zadaci 4-6 su sred�e te�ine. Zadaci od 7. nada	e nisu previxe texki

ali su van podrazumevanog gradiva, te su name�eni zainteresovanijim studentima.

1. Odrediti ostatak pri de	e�u 123456
789

sa 11.

2. Rexiti sistem

x ≡5 3

x ≡19 4

x ≡11 8

3. Dati primer grupe reda pq, za razliqite proste brojeve p i q, koja nije cikliqna.

4. Neka su H i K podgrupe grupe G. Dokazati da je

|HK| = |H||K|
|H ∩K|

5. Izraqunati ∑
k<n,(k,n)=1

k

6. Dokazati da je ϕ(mn) = ϕ(m)ϕ(n) za prirodne brojeve m i n za koje je (m,n) = 1.

Multiplikativna aritmetiqka funkcija je funkcija f : N+ → C takva da za uzajamno

proste brojeve m i n va�i f(mn) = f(m)f(n). Dirihleova konvolucija dve MAF definisana

je sa

f ∗ g =
∑
d|n

f(d)g(
n

d
)

7. Dokazati da su slede�e funkcije MAF

(a) ε(n) =

{
1 , n = 1

0 , n 6= 1

(b) 1(n) = 1

(c) I(n) = n

(d) µ(n) =


1 , n = 1

(−1)k , n = p1p2 · · · pk
0 , inaqe

8. Dokazati da je ∗ komutativna, asocijativna operacija i da je za dve MAF f i g f ∗ g
tako�e MAF. Dokazati da je ε neutral za ovu operaciju i da su µ i 1 me�usobno inverzni.

9. Mebijusova teorema inverzije F = 1 ∗ f ako i samo ako f = µ ∗ F .

10. Neka je τ(n) broj delilaca broja n. Dokazati da je τ MAF.

11. Dokazati da je ϕ = I ∗ µ.1

12. Odrediti inverze ϕ i τ u odnosu na operaciju ∗.

1Primetimo da odavde sledi da je ϕ MAF, odakle sledi rexe�e 6. zadatka.


