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Aedunnnynja 3
e0

[edunrnynja

Heka je R penaumja n Heka cy X n Y npon3Bo/bHN
nogckynosu atpubyta us R. Taga Y
cdyHKumnoHanHo 3aBucu og X, y o3Hauu

X — Y ako un camo ako je cBakoj Bakehoj
BpeaHocTn Topke X y R npuapyxeHa TayHo jeaHa
BpeaHocT Y u3 R.

x KopucTtu ce jow u TepmuH X pyHKLMOHANHO

oppehyje Y
X @yukymonanna 3asucHoct: If : f(X) =Y
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[edunrnynja

NHTynTneHo:

@yHkymoHanHa 3aBUCHOCT y penaunjn R je Tepherbe
obnuka "Ako cy nBe Topke of R naeHTu4He Ha CBUM
atpubytuma A1, Ao, ..., A, Taga mMopajy ga umajy
NCTe BPEAHOCTM U y ocTanum aTpubyTtuma Bi, Bo,
..Bm"

[1Be TOpke Cy MAEHTNYHE aKO CYy UM UAEHTUYHe
BPeAHOCT PeCneKTUBHUX KOMMOHEHaTa.

Oznaka: Al, AQ, ...,An —)Bl, BQ, ...,Bm
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[TpuMepn - dpyHKLMOHANHE 3aBUCHOCTU Y

6a3u stud2020

Penaunja DOSIJE
o {Indeks}—{Ime}
o {Indeks}——{Prezime}
o {Indeks}—{God_rodjenja}
o {Indeks}——{Mesto_rodjenja}
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[TpuMepn - dpyHKLMOHANHE 3aBUCHOCTU Y

6a3u stud2020

Penaunja PREDMET
e {ld_predmeta}——{Sifra}
o {ld_ predmeta}—{Naziv}
o {ld_ predmeta}—{Bodovi}

Penauuja ISPIT
@ {Indeks, Id_predmeta, Godina roka,
Oznaka_roka}——{Ocena}
o {Indeks, Id_predmeta, Godina_roka,
Oznaka roka}——>{Datum _ispita}



Aedununynja 3
[e]e] ]

[Tpumep - @3y penaumnju ISPITNI _ROK

GODINA_ROKA OZNAKA_ROKA NAZIV
2011 jan Januar 2011
2011 feb Februar 2011
2011 apr April 2011
2011 jun Jun 2011
2011 sep Septembar 2011
2011 okt Oktobar 2011

{Godina_roka, Oznaka roka} —{Naziv}
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Krbydesu penaumje n yHKLUMOHANHE

3dBNCHOCTW

Penednnuunja kibyyesa:

Moackyn atpubyta X C R penaunje R je kananaat
3a KJbyd penaumnje R ako Baxku:

VY. Y=R\X =X —Y
® 1Z,W: (ZeX)AN(W =R\Z)A(Z — W)
Hagkseyy (cynepksbyy) penaumje R je ckyn aTpubyTta koju

YKJby4yje Kao nogckyn bap jefaH KaHAMAAT 33 KJbyd penayunje
R.
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HanomeHe

o Caka D3 npeacras/ba orpaHuyetbe
NHTErpuTeTa

o [locneanua: cBaku aTpubyT penauuje
(DYHKLMOHAIHO 3aBNCKM Off HEKOT KaHAmAaTa 3a
KJbyd

@ D3 Ha 3aBUCK Of TPEHYTHE BPEAHOCTN pesBap-a
n 3600r Tora Hucy ®3
{Oznaka_roka}— {Naziv} i
{Naziv}——{Oznaka roka}
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Hanomene (HacTaBak)

e [lBa ckyna dpyHKLWOHANHUX 3aBUCHOCTU S u T
Hag penaunjom R cy eKBUBANEHTHM ako CKyn
NHCTaHuwn penauuje P koju 3agososbasa S je
jeAHaK ckyny WHCTaHuuM penauunje P koju
33[0BO/baBa |.

e V onwTtem cnyyajy, ckyn S @3 ce nssogm n3
ckyna T @3 ako cBaka MHCTaHLA pesnauuje Koja

3ag0BosbaBa cee 3 n3 T Takohe 3agoBosbaBa
cee D3 u3 S.

o [locneanua: aea ckyna @3 S u T cy
eKBMBaNeHTHa aKKo ce ceaka P3 y S n3sogm n3

@3y T nceaka P3y T ussogn us 3y S.



Mpasuna n 3aTeoperse
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[lekomnozuunja P3

Hexkomnosuynja: P3
A1, AQ, ...,An—>Bl, BQ, ...,Bm

je ekBMBaneHTaH ca ckynom P3

Al, AQ, ...,An—>Bl
Al, AQ, ...,An—>BQ

Al, AQ, ...,An—>Bm
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Komnosuumnja FZ

Komnoswnunja: ckyn FZ

Al, AQ, ...,An—>Bl
Al, AQ, ...,An—>BQ

A]_, AQ, ,An—>Bm
je ekBuBaneHTaH ca 3

Al, AQ, ...,An—>Bl, BQ, ...,Bm



MpaBuna n saTts
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Tpusujante n HeTpusmjanHe P3

@ TpusujanHa 3aBucHocT je @3 koja He MOXe a
[a He Dyme 3a10BO/beHa 3a OUO KOjU CKyn
BPe4HOCTU y penauuju.

o YCX=FZ X — Y je Tpusnjanta

o D3 koja HUMje TpUBMjasiHA je HETPUBMjasIHA
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Tpusujante n HeTpusmjanHe P3

Heke TpusmjanHe 3aBucHoCTM:

{Indeks}—{Indeks}

@ {Godina_roka, Oznaka roka} —{Godina roka, Oznaka roka}
@ {Godina_ roka, Oznaka roka} —{Godina roka}

@ {Godina_roka, Oznaka roka} —{Oznaka roka}
(]
(]

{Id_predmeta}—{ld predmeta}
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3aTBopetbe ckyna P3

[edbunnunja: Heka je S ckyn @3 Hag penauujom R.
Ckyn ceux @3 koje mory fa ce usseay u3 ckyna S
®3 ce Ha3uBa 3aTBOpeHe o S 1 o3Hayasa ca ST

Mocneauua: aBa ckyna pyHKLUMOHAMHNX 3aBUCHOCTY

S n Hag penaumjom R cy eKBMBANEHTHN aKO BaXky
St=TT,



Mpasuna n 3aTeoperse

Oppehusarse 3aTBOpersa ckyna P3

3aTeoperbe ST ckyna @3 S moxe fa ce oapenm
NpUMEHOM npasuna - ApMCTPOHIOBUM aKCUOMaMa
kojuma ce Hose P3 n3Boge u3 noctojehux.

Heka cy A, B, u C npou3BosbHM NOACKYNOBN
aTpubyTa penauuje R. Taga Baxke npasuna:

Pecdpnekcmeroct: B C A — A—B

Mpownperse: A— B — AC — BC
TpansutueHoct: A—BAB—C — A—C



Mpasuna n 3aTeoperse

[lopaTHa npasuna

13 npeTxonHa Tpu Mory na ce n3Befy fofaTHa
npaBuna:

Camo-ogpeherse:
A— A
Hexomnosuyuja:
A—BC=—=A—BNA—C
Unija:
A—BNA—C=A— BC
Komnosnuuja:
A— BANC— D=— AC — BD
OnwrTa Teopema yHudmkaymje:
A— BANC— D= AU(C—-B)— BD



Mpasuna n 3aTeoperse

[pumep anropuTma 3a padyHarbe T

Anroputam 3a padyHatrbe 3aTBOpersa ckyna P3 F:

Inicijalno F*=F;
repeat
3a ceaky P3 fe FT
NPUMEHUTN PENEKCUBHOCT 1 NPOLLIMPEHsE Ha |
gopatu aobujeHe @3y FT
3a ceaku nap P3 (f,H) € FT
ako f; u f, mory ga ce kombuHyjy nomohy TpaH3nTUBHOCTM
Taga gopatun gobujeny @3y FT

until Buwe e Byne npomena y FT



Mpasuna n 3aTeoperse

Oppehusarse 3aTBOperba ckyna O3 -

npumep

Heka cy A,B,C,D n F atpubytn penauymnje R, n Heka je S
ckyn ®3 pat ca

A — BC
B — E
b — EF

Ncnutatu ga nu je ®3 AD — Fy ST
Primer: Dokaz da je AD — F u St

© A — BC (paro) Q CD — EF (paTo)
© A — C (nexomnosnunja) Q AD— EF
(TpaHanuTMBHOCT)

AD cD
o - (mpouuperse) ©Q AD — F (pexomnosuuuja)
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3aTBOpetrbe CKyna aTpubyTa

@ yecto Tpeba nspayyHatn ga am gata @3 npunaga
3aTBOpery ckyna O3

@ V npakcu ce ogpehusare 3aTBOperba D3 penatnsHo
petko pagm (anroputam je Heecbmkacan!)

@ [la 6u ogpeaunn ga nn je K Hagkbyd Tpeba oapeanTu
ckyn atpubyta penauyunje R Koju pyHKLMOHAMHO 3aBUCK
og K

@ Ako je ckyn atpubyta K Hagksbyd Taga K
dyHKUMOHaNHO oapeayje cee aTpubyte y R

@ je Hapksbyu akko je KT og K (y ogHocy Ha gaTm ckyn
®3) jegHako ckyny ceux aTpubyta penaumje R



3aTBOpetrbe CKyna aTpubyTa

Oedunnunja: Heka je A= {A1,As,...,Ap} ckyn
aTpubyta penauunje R n S ckyn ®3 Hag R.

3aTBoperse ckyna aTpubyta Ay ogHocy Ha ckyn S
®3 je ckyn aTpubyTta B TakBux Aa cBaka penauuja

Koja 3agoBosbaBa cee D3 y ckyny S 3agoBosbaBa U
P3 Al,AQ,...,An — B.



3aTBOpetrbe CKyna aTpubyTa

@ 3aTBOperhe Ckyna aTpubyTta A ce o3HavaBa ca
A+

@ VBeK Baxku Aa Cy CBW nojeanHaqHu atpubytu us
Ay AT
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Oppehusarbe 3aTBOpeH-a CKyna aTpubyTa

Heka je A= {A1,As,...,Ap} ckyn atpubyta n S ckyn @3.
AnropuTam 3a oapeljusarse 3aTBoperba AT je

© VsepwnTtu gekomnosmumnjy cenx ®3 Tako ga nmajy camo
jefaH aTpubyT Ha AECHO] CTpaHu

© Heka je X ckyn aTpubyTa koju npefcTaB/ba 3aTEOPEHLE.
Nunumnjanio X = {A1, Az, ..., An}

© Tpaxutu @3 obnuka By, By, ..., B, — C Takse aa
Vi:BiC XANCE X. Jogatn C y X. MNMoHaematu
npeTpary cee AOK MMa npomeHa ckyna X.

© Vkonuko He noctoju aTpubyT Koju bu morao ga ce goaa
ckyny X Taga je X = {A1,As,..., A}t
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OppehuBarbe 3aTBOpEH-a CKyna aTpubyTa -

npumep

Heka penaunja cagpxu atpubyte A,B,C,D,E n F. Heka
Baxe cnegehe O3:

AB — C
BC — AD
D — E
CF — B

LLIta je 3aTBOpetbe ckyna atpubyta {A,B}?



[Tokpreay ckyna P3

@ Ako cy 51 n Sy gBa ckyna @3 un ako je cBaka
P3 u3 51 ykibyyeHa y Sy, Tj. ako je 51+ NOACKYT
o[ 52+ Taga je So nokpueay 3a S.

@ Ako je 51 nokpusay og Sp n Sy nokpusay og St
Taga cy S1 n Sy eKBUBANEHTHY

o Ako PCVYEI obesbegn ®3 Sy taga he
ayTomaTcku butu obesdehere n P33y 5;



Hepeayunbunun ckyn @3

Hepunnymnja: P3 X — Y ckyny S dyHKLUMOHANHUX
33aBNCHOCTU je NeBO-HepeayLnbutna ako us X He

MOXe [1a C& YKJOHU HW jeflaH aTpubyT 6e3 npomeHe
3aTBOpera ST

3awTo Hepeayunbunrn ckyn P3:
Hagkmbyy K je kaHampaT 3a kbyd penauuje R akko
je tbeH HepesyunbuHN HaaK/byY



Hepeayunbunun ckyn @3

Hednrnunja: Ckyn P3 je Hepenyunbunan ako
@ [lecHa cTpaHa ceake P3 y S cagpxu Ta4HO
jenaH aTpumbyT
@ Jlea cTpaHa cBake D3 je neBo HepeayLmbuaHa

@ Hu jeana @3 He moxe ga ce yknaoHu us S bes
npomere ST

Ckyn ®3 koju 3a0BO/baBa NpeTxXofAHa Npasuaa ce
Ha3nWBa W MUHUMANaH WA KAaHOHUYKU
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Hepeayunbunun ckyn @3 - anroputam

Anroputam 3a Hanaxere HepeayunbunHor ckyna S
d3:

o KopucTehn npaBuno gekomnosnuuje npenncaTu
cee P3 y S Tako Aa fecHa CTpaHa CagpXxu
Ta4yHO jepaH aTpubyt

e EnumunHucatn cse peayHpaHTHe @3 u3 ckyna
DYHKLMOHAHNX 3aBUCHOCTN A0DMjeHnX
NPETXOAHUM MOCTYMKOM
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Hepegyunbunum ckyn @3 - npumep

Heka pensap R nma atpubyte A, B, C,D n ckyn ®3:

A— BC
B— C
A— B
AB — C
e AC— D
Hahu Hepeayunbuntn ckyn @3 ekBrBaneHTaH gaTom
CKymy
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Hepegyunbunum ckyn @3 - npumep

Mpeu kopak: npenucatn ckyn @3 Tako Aa je Ha
[eCHOj CTpaHM Camo jeaaH aTpubyT
e A— B
A— C
B— C
A— B
AB — C
e AC— D

Kako ce 3 A — B jass/biba ABa nyTa, jefiHO
NojaB/bNBakbe Ce ENMMUHNLLE
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Hepegyunbunum ckyn @3 - npumep

Apyru kopak: atpubyt C ce eimmunmile ca nese
ctpaHe @3 AC — D jep Baxn

o A— C (mobujeHo y npsom kopaky)
e A— AC (npowupetbe)

e Kako saxn n AC—D=A—D
(TpaH3nTMBHOCT)

Ha ocHoBy npetxoaHor, dpaobuja ce ga je C Ha nesoj
ctpain AC — D penyHaaHTHO



Mpasuna n 3aTeoperse
O000@0O

Hepegyunbunum ckyn @3 - npumep

Tpehn kopak: @3 AB — C ce enumuHuLe jep
BaXN

e A— C (pobujeHo y npsom kopaky)
e AB — CB (npowupetbe)
e AB — C (pekomnosunumja)

Ha ocHoBy nperxogHor gobuja ce ga je AB— C
pefyHAaHTHO
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Hepegyunbunum ckyn @3 - npumep

HetepTn kopak: D3 A — C ce enumununlle jep
BaXKN

e FZ A— C (nobujero y npsom kopaky)

e A— B (paro)

e B— C (paro)

o A— C (TpaH3nTnsHOCT)
Ha ocHoBy npeTtxogHor gobuja ce ga je A— C
pefsyHAaHTHO
HobujeHn Hepeayunbunuu ckyn @3 je

A—BB—-CA—D



[Tpojekumnja P3

Heka ce penaunja R ca ckynom S @3 npojekTyje Ha
penaunjy Ry = n{R}. Koje ®3 cy Baxefie y Ry?

Opnpebyje ce npojekymja @3 S koja cagpxm cee O3
TakBe 13

e Mory ga ce nssegy us S

e Vkibydyjy jeanHo atpubyte ns Rj



Mpasuna n 3aTeoperse

[1pojekumnja P3 - anroputam

@ Heka je T ckyn @3y Ry. WHuumjanHo je T =0

@ VX C Ry ogpeantn X y ogHocy Ha @3y S. Atpubytu
Koju cy y R ann He ny Ry Mory ga ce kopucre y
nspadyHasary X 1. [lomatn y T cBe HeTpuBmMjanHe
X —ATakBe gla ACXTAAC Ry



Mpasuna n 3aTeoperse

[1pojekumnja P3 - anroputam

@ Ogpehyje ce munnmanuu ckyn T Ha cneaehun HauvmH:

Ako noctoju F C T koja Moxe fja ce n3Beae u3
apyrux @3y T, yknonwuntn @3 F

Heka je Y — B ®3 u3 T ca Hajmatbe fBa
atpubyta y Y u Heka je Z pobujeHo us Y
yKnarbareM jegHor og aTpubyta. Ako Z — B
mMoxe Aa ce ussege ns P3y T (yksmwyuyjyfin

Y — B), Taga ce Y — B 3amenyje ca Z — B
[TOHOBUTN MPETXOAHE KOpake CBE AOK MMa
npomeHay T



[Tpojekunja P3 - npumep

Heka penaunja R{A,B,C,D} cagpxn ®3
e A—B
@ B—C
e C—D

Heka je Ri{A,C,D} = n{R}. Ogpegntu ckyn ®3
penaunje R;.
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